Récurrence TS

ENONCE :
On considére, pour tout entier naturel n non nul , la somme :
s, =I+2°+3 +...+(n-1y+n’,

En utilisant un raisonnement par récurrence, démontrer que : Sy = (

n(n+1)j2
2

Eléments de correction

s =P+2°+3 +...+(n=-D)’+n’,

2
n(n+1)
Considérons la propriété : «7?1 o« Sy :( 2 j » .

2
1(1+1)
o «.7? estvraiecarsﬂzlz( ) .
2
P . . _( P(P+1)
e Supposons que S p soit vraie pour un entier naturel p=>1. Alors Sp = 2 .

sp+1=8p+(p+1)3:(@j +(p+1)3:@+(p+1)3— P(p+1) +4(p+l)

4
C(p+1)(pP+4(p+1)) (p+1)(pP+4p+4) (p+1)(p+2) [(p+1)(p+2)]
- 4 - 4 - 4 - 2

Donc 7z p+1 estvraie . La propriété est héreditaire .

CONCLUSION : Pour tout entier natureln>1, ‘7?, est vraie .
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